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Ejercicio 1 [2 puntos] Sea S = {po <> p1,p1 <> P2,---,Pn_1 <> Pn}. Decidir razonamente
cudles de las siguientes afirmaciones son ciertas:

1. La formula p, N\ py se puede deducir por resolucion a partir de S.

2. La férmula p, V py se puede deducir por tablero semdntico a partir de S.

3. Las dos anteriores.

4. Ninguna de las anteriores.

Solucidén:

Apartado 1. Es falsa, ya que la interpretacion I tal que I(pg) = I(p1) = --- = I(pn) =
0 es un modelo de S pero I(p, A pn) = 0. Por tanto, la férmula no es consecuencia del
conjunto y no se puede deducir.

Apartado 2. Es falsa, ya que la interpretacion I tal que I(pg) = I(p1) = --- = I(pn) =
0 es un modelo de S pero I(p, V pn) = 0. Por tanto, la férmula no es consecuencia del
conjunto y no se puede deducir.

Apartado 3. Es falsa, porque las dos anteriores lo son.

Apartado 4. Es verdadera, porque las tres anteriores lo son.

Ejercicio 2 [1 punto] Sean t1 y t los términos g(x1,x2, x3) y g (f(x0, x0), f(x1, x1), f (X2, x2)).
Decidir razonamente si los términos ty y tp son unificables y, en el caso de que lo sean, calcular
un unificador de mdxima generalidad.

Solucion:
Los términos son
g(x1,x2,x3)

g(f(xo,x0), f(x1,x1), f (%2, x2))

Para unificar los primeros argumentos se aplica la sustituciéon

[x1/ f (x0, %0)

y se obtiene

g(f(xo,x0), X2, x3)
g (f(x0, x0), f(f(x0,%0), f(x0, %0)), f(x2,%2))

Para unificar los segundos argumentos se aplica la sustituciéon
[x2/ f(f (x0, X0), f (x0,%0))]

y se obtiene

g(f(xo,x0), f(f(x0,%0), f(x0,%0)), x3)
g(f (x0, x0), f(f (x0,%0), f(x0,%0)), f(f (f (x0, %0), f (X0, %0)), f(f (x0, X0), f (X0, %0))))

Para unificar los terceros argumentos se aplica la sustitucién

[x3/ f(f (f (x0,%0), f(x0,%0)), f(f(x0,%0), f(x0,X0)))]
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y se obtiene

g(f(x0,x0), f(f(x0,%0), f(x0,%0)), f(f(f(x0,%0), f(x0,%0)), f (f (x0,%0), f(x0,%0))))
g(f(xo,x0), f(f (x0,x0), f(x0,x0)), f (f (f (x0,%0), f(x0, x0)), f(f (x0, X0), f(x0,%0))))

Por tanto, el unificador es

[x1/ f (x0, x0),
x2/ f(f (x0, x0), f(x0,X0)),
x3/ f(f(f(xo0,x0), f(x0,%0)), f(f(x0,%0), f(x0,%0)))]

Ejercicio 3 [3 puntos] Sea F la formula FyVx(P(x,y) A —-R(x) — Q(y, x)).
1. Calcular el valor de F en la interpretacion I cuyo universo es U = {1,2} y la interpreta-
cién de las relaciones es I(P) = {(1,1),(2,2)}, I(Q) = {(1,2),(2,1)}, I(R) = {1}
2. Calcular el universo y la base de Herbrand de F.
3. ;Cudntos modelos de Herbrand tiene F?

Solucién:
Apartado 1. La evaluacion es
3y vV ox(C PCx y) A= RCx) = Q(y x)
vV 1v.i1 F FV 1V
2 F 1 2 F %4
2 F 1 v v 21
2 v22 VVF 2 F F 12

Apartado 2. El universo de Herbrand es {a}. La base de Herbrand es

Apartado 3. Hay 8 interpretaciones de Hebrand correspondientes a los 8 subconjun-
tos de la base de Herbrand.

I; = @ es modelo ya que P(a,a) = F y el antecedente del condicional es falso.

Las interpretaciones que contienen a Q(a,a) son modelos ya que la conclusién es
verdadera.

Las interpretaciones que contienen a R(a) son modelos ya que el antecedente del
condicional es falso.

La tinica interpretacién que queda por considerar es P(a,a) que no modelo

Jy vV x(CP(x y AN - R(x) = Q(y x))
Fa Fa V a a V VF a F F a a

En resumen, tien 7 modelos de Herbrand.



